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Geometria del espacio

UNED 13-14

Area de un cuadrilatero

Modelo 3

2 Ejercicio (valor 2.5 puntos)
De un paralelogramo ABCD se conocen Unicamente los puntos 4 = (=2,2,3),
B =(-4,3,4)y C = (-1,4,7). Se pide determinar el cuarto punto D y el area de dicho
paralelogramo.

Modelo 7
2 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

De un paralelogramo ABCD se conocen unicamente los puntos 4 = (=3,0,4),
B = (-5,1,5)y C = (-2,2,8). Se pide determinar el cuarto punto D y el area de dicho

paralelogramo.

Modelo 12
2 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

De un paralelogramo ABCD se conocen unicamente los puntos 4 = (2,1,2), B = (0,2,3)
y C = (3,3,6). Se pide determinar el cuarto punto D y el area de dicho paralelogramo.

Angulos
Modelo 15
6 Dadoelplanon = x —y+z —3 = 0, determine todos los planos que contienen a los

puntos A = (-1,0,0), B = (0,1,0) y forman un angulo de 30° con el plano 7.

Observacion sen(30°) = sin(30°) = %, cos(30°) = %

Posiciones de rectas y planos en el espacio

Modelo 2

6 Ejercicio (valor 2.5 puntos)
Dados losplanos ty =x+3y—-7=0, 7,=3z—-x-8=0, y m3=
9x + 13y — 14z + 7 = 0. Estudie la posicion relativa de esos tres planos.

Modelo 9
2 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Se consideran las rectas: #; que pasa por los puntos 4 = (—1,-1,2) y B = (0,-1,2), y r>
que pasa por los puntos C = (-4,1,3) y D = (-1,2,6). Estudie la posicion relativa de
dichas rectas.

6 Ejercicio (valor 2.5 puntos)
Dados losplanos 7, = 8z—=7y=5x-5=0, no =6z—-6y—-4x-2=0, y 73 =
y+z—5 = 0. Estudie la posicion relativa de esos tres planos.
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Modelo 10
2 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Estudie la posicion relativa, dependiendo del valor del parametro A, de los tres planos
siguientes: 711 = -4y —6z—6xA =0, 7, = 2x—2z—-2yA = 0,
3 =3y—-3x+3z+31=0.

Modelo 12
6 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Halle p y g para que los tres planos 7, :=3x+6y—-3z-15=0 ,
Ty =6x+3y+3pz=0 ymn; :=3x—-—¢g+3y—2z =0 contengan a una misma recta r.
Determine unas ecuaciones paramétricas de r.

Modelo 15
2 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Estudie la posicion relativa, dependiendo del valor del parametro A, de los tres planos
siguientes: 1y = 4y —6z—-6xA =0, 12 =z—-x+yA =0, 73 =3x-3y—-3z-31=0.

Modelo 1
6 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

. z=2y—-x+3=0
Se consideran la recta r := y el
2Xx+y+z=0
plano 7 := x4+ my—z = 6.Determine m para que » sca paralela a 7.

Calcule para dicho valor de m, la distancia entre r y 7.

Modelo 5
6 Ejercicio (valor 2.5 puntos)
. z=3y—-2x+4=0
Se consideran la recta r := y elplano 7 :=x+my—-z = 6.
2x+y+z=0

Determine m para que » sea paralela a 7.
Calcule, para dicho valor de m, la distancia entre » y .

Distancias
Modelo 6
2 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Dado el plano 7 de ecuacion general 4 — z — 3x = 0, determinar la ecuacion general de
cada uno de los planos que distan 1 unidad del plano 7.

Modelo 3
6 Ejercicio (valor 2.5 puntos)
. . . 2z2-2y+3=0
Determine la distancia entre las rectas r; = y
3y—x—-3z-4=0
4z-5y-x+5=0

8y—-T7z-T7=0
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Modelo 17

2 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

12x+3y+6z =0
Determine la distancia del punto 4 = (1,2,2) alarectar = r > : .
3x-3y-3z4+43=0

Proyecciones; perpendicularidad
Modelo 8
2 Ejercicio (valor 2.5 puntos)
Determine el plano que contiene al punto 4 = (2,2,2) y que es perpendicular a la recta
dx+y+2z=0
r=

x—y—z+1=0"

2 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

x = =A-1
Sean la recta r = y = =24 yelplano 7 :=4x—-3y+z—1 = 0. Halle las
z = 2

ecuaciones paramétricas de la recta s, proyeccion ortogonal de » sobre .

Modelo 11
6 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

_ S5x+4y+z-3=0
Se consideran la recta r := y elplano 7 :=x+my—z = 6.
dx+y+3z+2=0

Determine m para que 7 sea perpendicular a 7. Calcule, para dicho valor de m, el punto de
interseccion.

Modelo 14
6 Ejercicio (valor 2.5 puntos)
Estudie los valores posibles de los coeficientes de la ecuacion general del plano
m=ax+ Py+yz+06 = 0 para que dicho plano sea perpendicular a la recta
x+y—-z—-2=20

1 = y que contenga al punto 4 = (—1,3,—-1).
x=3y—-z+1=20

Modelo 19
2 Ejercicio (valor 2.5 puntos)
x = A-1
Sean la recta r = y = 34 yelplano n := 2x-3y+2z-1 = 0. Halle las
z = 24

ecuaciones paramétricas de la recta s, proyeccion ortogonal de # sobre 7.
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6 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

i x+2y+z-1=0
Se consideran la recta r ;= gl 0 dF o I A ) A
Ix+y+2z+1=0

Determine m para que r sea perpendicular a 7. Calcule, para dicho valor de m, ¢l punto de
interseccion.

Simetrias

Modelo 1

2 Ejercicio (valor 2.5 puntos)
Determine el punto Q que es el simétrico del punto P = (3,2,0) respecto al plano que
determinan los puntos 4 = (1,4,2), B = (-1,5.3) y C = (2,6,6). Nota El punto Q es la
imagen especular del punto P supuesto que el plano fuera un espejo.

Modelo 2
2 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Determine el punto Q que es el simétrico del punto P = (3,0, 1) respecto al plano que
determinan los puntos 4 = (2,4,0), B = (0,5,1) y C = (3,6.4). Observacion El punto O
es la imagen especular del punto P supuesto que el plano fuera un espejo.

Modelo 4

Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Determine el punto Q que es el simétrico del punto P = (-3,-2,0) respecto al plano que determinan los
puntos 4 = (1,-2,-2), B = (-1,-1,-1) y C = (2,0,2). Observacion El punto Q es la imagen especular del
punto P supuesto que ¢l plano fuera un espejo.

Modelo 11
2 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Determine el punto Q que es el simétrico del punto P = (-3,3, 1) respecto al plano que
determinan los puntos 4 = (2,-2,3), B = (0,—1,4) y C = (3,0,7). Nota: El punto Q es
la imagen especular del punto P supuesto que el plano fuera un espejo.
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Generales
Modelo 6
6 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Halle unas ecuaciones paramétricas de la recta que pasa por el punto 4 = (0,2,—1) y corta

x = 1-2A
e . N l—x=]‘}}:z—]
a las dos rectas: r : y = A ys.: 3 3 pral
z = 0

Modelo 8
6 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Se consideran las rectas: r;, que pasa por los puntos 4 = (—1,2,3) y B = (0,2.4), y

Ix+3y-5z-3=0
ry = s . Compruebe que si se cruzan y calcule la distancia entre
S5y—=2x+3z-5=0

ellas.

Modelo 10
6 Ejercicio (valor 2.5 puntos)

Determine la ecuacion general de la recta s que esta contenida en los plano 7, y 72,
donde =, es el plano que contiene al origen y es perpendicular la recta

3x-4y-2z4+-1=0 Lol e telo al
r= .y > es el plano que pasa por el origen y es paralelo a
4x—-8y—4z—-12=0

planomr = 3x+3y+3z—-8 = 0.

Modelo 4*

Ejercicio (valor 2.5 puntos)
Determine la ecuacion general de tres planos, que son perpendiculares entre si y tal que la interseccion de dos

z-=3y-x+5=0

de cllos es la recta r = )
3y-x-3z-4=0
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